
 
 

 

 

 

 

Zestaw 15 

 

 

 

GIMNAZJUM 

1. W czworokącie wypukłym ABCD przekątne AC i BD są równej długości. Punkty M i N 

są odpowiednio środkami boków AD i BC. Wykaż, ze prosta MN tworzy równe kąty z 

przekątnymi AC i BD. 

2. Punkt M jest środkiem boku AB trójkąta ABC. Na bokach AC i BC trójkąta ABC 

zbudowano, po jego zewnętrznej stronie, takie trójkąty prostokątne ACK i BCL, że 

 ∢𝐴𝐾𝐶 = ∢𝐵𝐿𝐶 = 90° oraz ∢𝐶𝐴𝐾 = ∢𝐶𝐵𝐿. Wykaż, że MK = ML. 

3. Udowodnij, że dla każdej liczby naturalnej 𝑛 zachodzi równość: 

1 + 3 + 5 + ⋯ + (2𝑛 − 1) = 𝑛2 

Wskazówka do zadań 1 i 2: przeczytajcie ostatni numer Kwadratu. 
 

LICEUM 
 

1. Wyznacz wszystkie pary (𝑎, 𝑏) dodatnich liczb całkowitych, dla których 

 𝑎2𝑏 = (𝑎 − 𝑏)4. 

2. W sześciokącie wypukłym ABCDEF zachodzą równości ∢𝐵𝐶𝐷 = ∢𝐸𝐹𝐴 = 90°. 

Udowodnij, ze obwód czworokąta ABDE jest nie mniejszy od 2·CF.  

3. Udowodnij, że dla każdej liczby całkowitej dodatniej 𝑛 liczba  4𝑛 + 15𝑛 − 1 jest 
podzielna przez 9. 
 22.  

Wskazówka do zadań 1 i 2: przeczytajcie ostatni numer Kwadratu. 
 

 

 

Rozwiązania należy oddać do piątku 13 stycznia do godziny 12.10 koordynatorowi konkursu  

panu Jarosławowi Szczepaniakowi lub przesłać na adres jareksz@interia.pl do piątku 13 stycznia do północy. 
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