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GIMNAZJUM

1. Udowodhnij, ze jezeli liczby catkowite a, b, ¢, d spetniajg warunek
a’+b? = c? + d?
toliczbaa + b + ¢ + d jest liczbg parzysta.
2. Rozstrzygnij, czy szachownice 8x8 z ktérej usunieto pola Al i H8 mozna pokry¢

kostkami domina, z ktorych kazde pokrywa dwa pola szachownicy i kostki na siebie nie
zachodza.

3. Punkt S lezy wewnatrz szeSciokata foremnego ABCDEF . Udowodni¢, ze suma pol
trojkatow ABS, CDS, EFS jest rowna potowie pola szesciokata ABCDEF . Wskazéwka:
skorzystaj z rozwigzania jednego z zadan z zesztego tygodnia.

LICEUM

1. Udowodnij, ze zbiér S = {6n + 3: n € N}, gdzie N jest zbiorem wszystkich liczb
naturalnych, zawiera nieskonczenie wiele kwadratéw liczb catkowitych.

2. Sfera S jest wpisana w szescian, sfera S, jest styczna do wszystkich krawedzi tego
szescianu, a sfera S jest opisana na tym szescianie. Sprawdz, czy pola tych sfer tworza
cigg geometryczny lub arytmetyczny.

2. Wykaz, ze niezaleznie od wartosci parametru m réwnanie

x3—(m+ Dx?+ (m+3)x —3 =0
ma pierwiastek catkowity. Dla jakich m wszystkie pierwiastki rzeczywiste tego
rownania sg catkowite?

Rozwigzania nalezy odda¢ do pigtku 23 pazdziernika do godziny 10.35 koordynatorowi konkursu
panu Jarostawowi Szczepaniakowi lub swojemu nauczycielowi matematyki lub przesta¢ na adres
jareksz@interia.pl do pigtku 23 pazdziernika do pétnocy.
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